Interrogation Terminale
Fonctions trigonométriques

Exercice 1

a) Les affirmations suivantes sont-elles vraies ou fausses. On justifiera chaque réponse

Affirmation 1 : lim e*(3+cos x) = +oo

X +00
—1<cos(x)<1 donc 2<3+cos(x)<4 et 2e"<e"(3+cos(x))<4e” on termine avec un th de

comparaison ou du gendarme

Réponse VRAIE

Affirmation 2 : lim —22— = tco
a0 cosx—1
x>0

lim cosx—1= 0" donc la limite est -co d’ou Réponse FAUSSE
x>0
x>0

b) Soit x un réel de |- ;+m]. Résoudre I'inéquation 1+ 2sin x>0

e, . .. .. —1 )
Linéquation est équivalente a 51n(X)>T . Un cercle trigo donne alors S = —J[;-T[U]——;Jt

Exercice 2
. . P sin x N ,
Soit f la fonction définie par f (X)zm ou x désigne un réel .

On note C sa courbe représentative dans un repere

1) Vérifier que f est définie sur R c'est & dire que, pour tout réel x, le dénominateur 2+ @05 X ne
s'annule jamais
2+cos(x)=0 donne cos(x)=—2 or un cosinus est compris entre -1 et 1 donc pas
de solution

2) a) Démontrer que f est périodique de période 2w

f(x+2m) = M or on sait que sin(x+2)=sin(x) et cos(x+2m)=cos(x) donc
2+cos(x+2m)

Flx+2m) = =X gy
2+cos x

b) Démontrer que f est impaire. Que peut-on en déduire pour la courbe C ?

le domaine de définition est symétrique par rapport a 'origine et

f(-x) = M or sin(—x)=—sin(x) et cos(—x)=cos(x) donc
2+c0s (—x)

f(-x) = —shXx _ —f(x) donc f est impaire
2+cos X

La courbe C est donc symétrique par rapport 4 I'origine du repére
c) A l'aide des deux questions précédentes, déemontrer qu'il suffit d'etudier f sur [0;m]
fest 21 périodique donc on peut I’étudier sur une période |—s;+7]

f est impaire donc on peut I’étudier sur une demi période [0;]



_ 1+ 2008 X
(2+ aos x)?
facile

3) a) Démontrer que pour tout réel x, f '(X)

b) Etudier le signe de f ' sur [0;m]

(2+cosx)’ est positif donc le signe de £ ' est celui de 1+2cos(x)

1+2cos(x)>0 est équivalent 2 cos (X)>7 donc avec un cercle trigo on trouve

X € O;ZTH[ d’ou

2 .
0; —[ donc f est croissante

3

£ est positive sur

donc f est décroissante

2z
3 3

£ estn égative sur

c) Dresser le tableau de variation de f sur [0;m]
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